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x% — (a+ b? + 6¢)x + ab? + 6ac = 0 verifica relatia x? + 2x, = 504.

Solutie

x?—(a+b%?+6c)x +ab?+6ac=0- x?—ax — (b?>+6c)x +a(b?+6¢c)=0

(X = @) (X = D% = 6C) = 0ottt ettt e e 2p
x—a=0->x=asaux —b2—6C=05X; = D% 4 6C.cccocomeieeeeeeeeeeeeeerennnn, Ip
Dar x? + 2x, = 504 > a? + 2b? + 12¢ = 504. Obtine @ = 2....cooveeeeeeeeeeeieeeeeeeeeeea, 1p
Pentru @ = 2:2b% 4 12€ = 500 2 D = 2o lp
ASAAAr 6 € = 246 = € = 4L..eiiiee et Ip

2. In cubul ABCDA’B'C'D’ avem AB = 8 cm, O este punctul de intersectie a dreptelor
AC si BD, iar N este mijlocul muchiei CC’.
a. Afla distanta de la D' la dreapta de intersectie a planelor (D'BN) cu (ABC)
b. Determina distanta de la punctul O la planul(CMD), unde M este mijlocul
segmentului A'B’

Solutie




a) (D'BN) n (ABC) = {BP}; NC||DD' si NC = Df — NC linie mijlocie in

AD'DP = DC = CPuneoceeeeeeeeeeeeeeeeeee et Ip

Cum BC =DC =CP = DZ—P — ADPB dreptunghic in B deci BD L BP.......ccccveeeveeecreeneen. Ip
Aplica teorema celor 3 perpendiculare = d(D’; BP) = D'B = 8V3.cooeoeeeeeeeeeeeeee. Ip

b) DC L MR,DC L OR si MR,OR c (MOR) - DC L (MOR)
Unde R este mijlocul segmentului DC .........cccooiiiiiiiiiiiiiiiieieeece e Ip

Construim 0S 1L MR,S € MR si cum 0S L DC, obtinem 0S L (CMD), deci d(0; (CMD)) =

3. Fie expresia E(x) = PR deﬁnité pentru orice numar real x.

a. Calculati E (- )+E( )+ E (S )+E( )4+ E () +E (%)

b. Sa se demonstreze ca 2x% — 2x + 1 > E’ pentru orice numar real x

C. Si se arate ci pentru orice numere reale a, b, ¢ cu a? + b? + ¢? = 1, avem ca
E(a)+ E(b) + E(c) < 2.

Solutie
OFICIU covurrernecsnennsnenseessnnssnesssessssnsssessssesssnsssnsssssssssssssassssssssesssssssssssssssssssssssssssssssssssnsssssssassssassss 1p
Q) 2X2 = 20 F 1 = X2 A (L= X)) 2 eeeeeeeeeeeee e 0,5p
E(x)=—% S F1-x)=-" L px)-F(1l-x)=1 0.5
PNCREE iy S EM) —E(Q —X) = Lo S5p
Conform relatiei de mai sus pentru x = Lo1-x=25E ( ) +E (i) = loeen 0,5p
20 20 20 19

Analog pentru celelalte si obtinem: E( )+E( )+E( )+E( )+ +E( )+

E(%)—9 1+E( )+E(20) ......................................................................................... 0,5p
E( )+E( )+E( )+E( )+---+E(§)+E(§—g)=9+1+§=§ ...................... |
p
b) 2x% —2x+1=—(4x? —4x +2) =[x = D2+ 1] Z - 1p
c) Dinb)—>E(x)=ﬁSZx2 ............................................................................... lp

Asadar: E(a) + E(b) + E(c) < 2a? 4+ 2b? +2c?=2-(a?+ b2+ %) =2uceccee. 1p



